ВСЕРОССИЙСКАЯ ОЛИМПИАДА ШКОЛЬНИКОВ
ПО МАТЕМАТИКЕ 2018-2019
ШКОЛЬНЫЙ ЭТАП
10 класс


1.  Известно, что  a2 + b = b2 + c  =  + a. Какие значения может принимать выражение a(a2 — b2) + b(b2 — c2) + c(c2 — a2)?

2. На  координатной   плоскости  изображены  графики  функций y= x2+bx+c и y=x2+cx+b. Найдите значения b и c. В ответе запишите уравнения каждой из функций.
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3.  В трапеции ABCD длина основания AD равна , а длина основания BC равна. Угол A = 15°, D = 30°. Найдите длину боковой стороны AB.

4. В десятичной записи некоторого натурального числа переставили цифры и получили число  в три раза меньшее. Доказать, что исходное число  делится на 27.
5. Петя показал Васе 37 внешне одинаковых карточек, выложенных в ряд. Он сказал, что на закрытых сторонах карточек записаны все числа от 1 до 37 (каждое  по  одному  разу)  так,  что  число  на  любой  карточке  начиная  со второй является делителем суммы чисел, написанных на всех предшествующих карточках. Затем Петя показал Васе, что на первой карточке написано число 37, а на второй — число 1. Вася сказал, что он тогда знает, какое число написано на третьей карточке. Какое?
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